Algebra 1 Tematika 2021. Osz

1. Csoport, alaptulajdonsdgok, példak, ciklikus csoport
2. Elem rendje, komplexusszorzas Cayley téablazat

3. Részcsoport, valdodi részesoport. Ciklikus csoportok egymast tartalma-
zasa, kvaternidcsoport, diéder csoportok.

4. Generalt részcsoport, jellemzése, generatorrendszer, példak.

5. Szimmetrikus csoport, ciklikus felirds, transzpoziciék szorzata, (1 i),
illetve (7 i + 1) tipustiak szorzataként felirds. S,-t két elem generdlja. Paros és
paratlan permutéaciok, A,,.

6. Mellékosztalyok, diszjunkt unio. Index, Lagrange tétel, elem rendje
osztja a csoportét.

7. Normaloszto, konjugalas, konjugalt osztaly, konjugélt részcsoport. Nor-
malizator, centralizator, centrum.

8. Konjugdlas S,-ben, konjugéltosztalyok megszoritasa A,-re hogyan esik
szét ottani konjugéltosztalyokra. A, egyszertisége. (n =5 biz)

9. Homomorfizmus, magja, képe. Mono, epi, izo. Faktorcsoport, természetes
homomorfizmus, homomorfizmus tétel. Automorfizmus, belsé automorfizmus.
[zomorfizmus tételek. Karakterisztikus részcsoport.

10. Direkt szorzat, kiils6/belsé. Egyértelmi felirhatésag. Tobb tényezos
direkt szorzat. Véges Abel csoportok alaptétele.

11. Cauchy tétele. Permutdcié csoport és csoporthatas. Orbit, stabilizator.
Tranzitivitas, regularitas.

12. Sylow tételei. Alkalmazéasok. Végtelen és véges p-csoportok. Véges
p-csoport, centruma és normalosztdi, maximalis részcsoportjai.

13. Kommutator, kommutator részcsoport, jellemzése. Normallanc, fel-
oldhaté csoport. Magasabb kommutator részcsoportok, feloldhatdsdgi hossz.
Részcsoport, faktorcsoport és az eredeti csoport feloldhatdsagi hosszai kozotti
osszefiiggések. Kompozicié lanc, kompozicié faktorok, Jordan-Holder tétel.
Burnside, Zassenhaus és Feit-Thompson feloldhatésagi tételei.

14. Szabad csoport. Prezentécid (generatorok és definidlé reldcidk). Dyck
tétel, példék.



15. Gytrik definicidja, alaptulajdonsdgok. Példak. Ha R legalabb 2-elemii
és minden a # 0, minden b esetén az ax = b egyenlet megoldhato, akkor R
ferdetest.

16. Részgylirti, idedl (bal/jobb idedl), generalt ideal, féidedl. Egyszerii
gyurt, példak. Boole gytirti, halmazgytiri. Csoportgytiri, csoportalgebra.

17. Homomorfizmus, faktorgytiri, homomorfizmus tétel, izomorfizmus té-
telek.

18. Integritasi tartomany, hanyadostest. Oszthatdsag és idealok. Egység,
asszocialtak, prim és irreducibilis elemek. UFD jellemzése féidealokkal. Féideal-
gytrt, Euklideszi gytirti. Legnagyobb kozos oszté és eloallitasa. Példak.

19. Test karakterisztikaja, primtest. Testbovités, algebrai és transzcendens
elemek, jellemzéstik. Algebrai elem foka, testbovités foka. Algebrai testbovités.
Fokszamtétel. Algebrai elemek résztestet alkotnak egy bovitésen beliil. Abszt-
rakt bovités egy irreducibilis polinom gyokével. Felbontési test, absztrakt
konstrukcié. Algebrailag zart test, algebrai lezart, 1étezés és egyértelmiiség.

20. Véges testek, konstrukcidjuk. Berlekamp algoritmusa I, feletti polino-
mok faktorizaciéjara.



