6. Hazi feladat (hataridé: 2016-10-21)

A feladatokra teljes, tomor és wvildgos megolddst ké-
rink részletszamitdsokkal, indokldssal, az eredmény

leirdsa nem elegendd.

Minden feladat 1 pontot ér.

Pontosan 10 feladat megolddsdt kell beadni, melybdl
legaldbb 8 pontot el kell érni! Mds megolddsdt lemd-
solni nem szabad!

1.

Hatdrozzuk meg az 3 + 622 + 6z — 13 polinom
gyokeit csak a Cardano-képlet segitségével!

Bontsuk fel a
208 — 2% — 92 + 423 — 622 + 52+ 5

polinomot irreducibilis polinomok szorzatara

Q[z]-ben!
Adjuk meg azt a legalacsonyabbfokd p(x) polino-
mot, amelyre k = 1,2, 3,4 esetén p(xg) = yx:

T -1 0 1 2

ye -10 -5 0 5

Legyen a,b,c az x> — 22 + 3z + 6 polinom hé-
rom gyoke C-ben. Hatarozzuk meg a kovetkezo
kifejezések értékét:

(a) a+b+c

(b) abe

(c) a®> +b% + 2

(a) Mutassunk 3-adfokd Z[x]-beli polinomot,

amelynek nincs Z-ben gytke, de nem irreducibilis
Z|x]-ben.

(b) Mutassunk R[z]-beli negyedfokd polinomot,
amelynek nincs R-ben gyoke, de nem irreducibilis
R[z]-ben.

6.

10.

*11

*12

Fejezziik ki az 2% + 3 + 23 polinomot z,y, 2 ele-
mi szimmetrikus polinomjainak polinomjaként.
Hasznéljuk a fétag kikoszobolési algoritmust.

(a) Bizonyitsuk be, hogy ha f(z) € Zx], és
a,b € Z,akkor a —b | f(a)— f(b).

(b) Keressiink olyan egész egyiitthatdés polino-

mot, amelyre {f(-2),f(1),f(3)} = {2,6,11}
(nem feltétleniil ebben a sorrendben)!

. Bontsuk fel az f(z) = 2* — 22 4 1 polinomot irre-

ducibilis polinomok szorzatara Clz]-ben és R|x]-
ben!

. Trreducibilis-e az f(z) = z* — 62 4+ 922 + 3 poli-

nom R 6l6tt, Q f6lott és Zo f6l6tt?

Hatarozzuk meg azokat a ¢ € Z szamokat, ame-
lyekre az x> + 222 + cx + 4 polinomnak van raci-
onalis gyokel!

Hatarozzuk meg azokat a ¢ € Z szdmokat, ame-
lyekre az 3 + 222 + cx + ¢ polinomnak van raci-
onalis gyoke!
Bizonyitsuk be, hogy ha

p(z) =2 +ap_ 12" ... +ag

komplex egytuitthatés polinom, akkor gyotkeinek
abszolut értéke legfeljebb

n—1
=0



