5. Hazi feladat (hataridé: 2016-10-14)

A feladatokra teljes, tomor és wvildgos megolddst ké-
rink részletszamitdsokkal, indokldssal, az eredmény

leirdsa nem elegendd.

Minden feladat 1 pontot ér.

Pontosan 10 feladat megolddsdt kell beadni, melybdl
legaldbb 8 pontot el kell érni! Mds megolddsdt lemd-
solni nem szabad!

1.

Keressiik meg az 226 —2° — 924 +423 — 622 +52+5
polinom 0sszes gyokét! Bontsuk fel e polino-

mot irreducibilis polinomok szorzatéra C[z]-ben
és R[z]-ben!

. Adjuk meg az aldbbi polinomok gyotktényezds

alakjat! (a) x"—1 (b) x?"—2?" 14 42?—2+1
Adjuk meg azt a legalacsonyabbfoki egyf6-
egylitthatos

(a) komplex egytitthatds

(b) valés egytitthatds polinomot,

melynek i kétszeres, 1 hdromszoros gyoke!

. Hatarozzuk meg az 6sszes irreducibilis masod- és

harmadfokt polinomot Zs felett! Irreducibilisek-
e ezek Z felett is?

Irreducibilis-e az 23 + 3z + 1 polinom Q[z]-ben,
R[z]-ben, illetve Zs[x]-ben?

10.

*11

*12

A Horner-séma alkalmazdsaval (a) osszuk el ma-
radékosan a p(z) = z* + 223 — 322 — 42 + 1 po-
linomot a g(z) = x + 1 polinommal, és (b) irjuk
at p(x)-et = + 1 polinomjaként (azaz = + 1 hat-
vanyaival)!

Hatarozzuk meg az a egylitthatét tgy, hogy —1
legaldbb kétszeres gyoke legyen az ° —ax? —ax+
1 polinomnak!

. Mit ad maradékul a 322! —22'4 +52° —7 polinom

(x —i)-vel, (z+1)-vel, 22 + 1-gyel illetve (z —1)3-
nel osztva?

. Milyen feltételek mellett oszthaté az x® + px + ¢

polinom az 22 + rz — 1 polinommal?

Hatdrozzuk meg az z3 — 2% — 8z + 12 polinom

gyokeit a Rolle-féle gyoktétel segitségével!

Bizonyitsuk be, hogy az egész egyiitthatds p(x)
polinomnak nincs egész gyoke, ha p(0) és p(1) pa-
ratlan szam!

Bizonyitsuk be, hogy egy tetszdleges legalabb ma-
sodfokd komplex f(z) € C[z] polinomhoz van
olyan ¢ € C szdm, hogy f(z) + c-nek létezzen
tobbszoros gyoke C-ben. Igaz-e ez f(x) € R-re
c € R-rel?



