
11. Házi feladat (határidő: 2017-11-23)
A feladatokra teljes megoldást kérünk részletszámítá-
sokkal, indoklással, az eredmény leírása nem elegen-
dő. Más megoldását lemásolni nem szabad!

1. Mutassuk meg, hogy R𝑛2 -ben a valós felsőhá-
romszög-mátrixok alteret alkotnak. Adjunk meg
benne bázist és adjuk meg a dimenzióját!

2. Előállíthatók-e a következő mátrixok két olyan
2 × 2-es valós mátrix szorzataként, amelyek csak
0-kat és 1-eket tartalmaznak?

A =
[︂
1 2
0 0

]︂
B =

[︂
0 2
1 1

]︂
3. Elemi sorműveletekkel számítsuk ki a következő

mátrix inverzét!⎡⎢⎢⎣
1 0 2 1
0 3 1 1

−1 1 0 0
2 0 1 1

⎤⎥⎥⎦
4. Bontsuk fel a [︂

0 3
5 9

]︂
mátrixot elemi mátrixok szorzatára!

5. Melyik oldalról kell megszorozni és milyen per-
mutáló mátrixszal az

A =

⎡⎣1 1 1
2 2 2
3 3 3

⎤⎦
mátrixot, hogy a

B =

⎡⎣2 2 2
3 3 3
1 1 1

⎤⎦
mátrixot kapjunk? Írjuk fel e permutáló mátri-
xot elemi mátrixok szorzataként!

6. Legyen

A =
[︂

1 2
−1 3

]︂
és B =

[︂
2 5
1 1

]︂
.

Számítsuk ki az alábbi szorzatot 4 × 4-es mát-
rixok szorzataként, és a blokkmátrixos felbontás
használatával is![︂

I −I
O −I

]︂
·
[︂
B A
B O

]︂
7. Bontsuk fel az alábbi mátrixot egy szimmetrikus

és egy ferdén szimmetrikus (antiszimmetrikus)
mátrix összegére!⎡⎢⎢⎣

1 2 3 0
4 2 0 0
5 2 2 0
2 2 2 2

⎤⎥⎥⎦
8. Határozzuk meg az [︂

1 1
0 1

]︂𝑛

mátrixot (𝑛 ∈ N)!

9. Legyen

A =

⎡⎣ 1 2 1 −3 4
−1 −2 0 4 −5

2 4 5 −3 5

⎤⎦ .

Határozzuk meg A bázisfelbontását!

10. A bázisfelbontás segítségével bonsuk fel az előző
feladat A mátrixát r(A) darab 1 rangú mátrix
összegére!

11*. Számítsuk ki az A100 mátrixot, ha

A =

⎡⎢⎢⎢⎢⎢⎢⎣
−5 3 6 −5 3 6
−2 2 2 −2 2 2
−4 2 5 −4 2 5

1 0 0 −5 3 6
0 1 0 −2 2 2
0 0 1 −4 2 5

⎤⎥⎥⎥⎥⎥⎥⎦ .

12*. Határozzuk meg a Z𝑝 feletti 𝑛×𝑛-es invertálható
mátrixok számát!


