7. Hazi feladat (hataridé: 2017-10-27)

A feladatokra teljes, tomor és wvildgos megolddst ké-
rink részletszamitdsokkal, indokldssal, az eredmény

leirdsa nem elegendd.

Minden feladat 1 pontot ér.

Pontosan 10 feladat megolddsdt kell beadni, melybdl
legaldbb 8 pontot el kell érni! Mds megolddsdt lemd-
solni nem szabad!

1.

Héany irreducibilis tényez6 szorzatiara bomlik az
f(x) = =623 + 622 — 12 polinom Q|x]-ben, Z[z]-
ben, Rlz]-ben, illetve C[z]-ben?

Hatdrozzuk meg az f(r) = —62° + 622 — 12 és a
g(r) = 322 — 32 — 6 polinomok legnagyobb (azaz
kitiintetett) kozos osztdjat Q[z]-ben és Zlx]-ben!

(a) Bizonyitsuk be, hogy ha f(z) € Z|z], és
a,b € Z, akkor a —b | f(a) — f(b).

(b) Keressiink olyan egész egyiitthatds polino-

mot, amelyre {f(fQ)a f(l)a f(S)} = {23 6, 11}
(nem feltétleniil ebben a sorrendben)!

. Bizonyitsuk be, hogy az egész egyiitthatds p(x)

polinomnak ninecs egész gyoke, ha p(0) és p(1)
paratlan szédm!

Legyen a,b,c az x® — 2 + 3z + 6 polinom hé-
rom gyoke C-ben. Hatarozzuk meg a kovetkezo
kifejezések értékét:

(a) a+b+c

(b) abe

(c) a®> +b% + 2

Legyenek a,b,c az 23 — 222 4+ 42 + 6 polinom
gyokei C-ben. Adjunk meg egy harmadfoku poli-
nomot, amelynek gyokei a+b, a+c és b+c. (Ne
szamitsuk ki a gyokoket, hasznaljuk a gyokok és
egytutthatok kozti osszefiiggéseket!)

7.

10.

*11.

*12.

Fejezziik ki az 23 +y3 + 23 polinomot z, y, z elemi
szimmetrikus polinomjainak polinomjaként!

. Szémitsuk ki a ®g(x) és Pig(x) korosztasi poli-

nomokat, és bizonyitsuk be, hogy irreducibilisek
Q[x]-ben!

. Adjuk meg azt a legalacsonyabbfokii p(z) polino-

mot, amelyre k = 1,2, 3,4 esetén p(xg) = yx:
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Tudjuk, hogy ha p prim, akkor minden
fi1Zy — 7y
fliggvényhez van olyan legf6ljebb p — 1-edfoku
q € Zy[a]

polinom, hogy minden a € Z,re f(a) = q(a).
Keressiik meg azt a ¢ € Zs[x] polinomot, melyre
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q(a)

Bizonyitsuk be, hogy nincs olyan legalabb elséfo-
ki egész egyiitthatés polinom, amelynek az érté-
ke minden egész helyen primszam.

Bizonyitsuk be, hogy ha
plx) =™ + 12"V 4 ..+ ao

komplex egytuitthatés polinom, akkor gyokeinek
abszolut értéke legfeljebb
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