5. Hazi feladat (hataridé: 2017-10-13)

A feladatokra teljes, tomor és wvildgos megolddst ké-
rink részletszamitdsokkal, indokldssal, az eredmény

leirdsa nem elegendd.

Minden feladat 1 pontot ér.

Pontosan 10 feladat megolddsdt kell beadni, melybdl
legaldbb 8 pontot el kell érni! Mds megolddsdt lemd-
solni nem szabad!

1.

Osszuk el maradékosan az 23 — 222 +4 polinomot
(a) x+ 1-gyel (b) (z+1)%nel (¢c) (2% —1)-gyel!

A Horner-séma alkalmazdsdval (a) osszuk el ma-
radékosan a p(z) = 2* + 223 — 322 — 42 + 1 po-
linomot a g(x) = x + 1 polinommal, és (b) irjuk
fel p(z)-et = + 1 polinomjaként (azaz x + 1 hat-
vanyaival)!

Mit ad maradékul a 322! —2x'*+52° — 7 polinom
(x —i)-vel, (z+1)-vel, 22+ 1-gyel illetve (z —1)3-
nel osztva?

Milyen feltételek mellett oszthaté az =3 + px + ¢
polinom az % + rz — 1 polinommal?

Hatérozzuk meg a p(z) xt — 323 + 22 —
2 és q(z) 3 — 322 — x + 3 polinomok
(a) legnagyobb kozos osztéjat euklideszi algorit-
mussal és (b) kib6vitett euklideszi algoritmussal
adjunk meg olyan «a(z) és S(z) polinomot, hogy
a(z)p(z) + B(z)q(z) = (p(z), q(x)) legyen.

10.

*11

*12

Hatarozzuk meg az 0Osszes irreducibilis méasod-
és harmadfoki polinomot GF(2) felett! Irredu-
cibilisek-e ezek Z felett is?

Irreducibilis-e az x® + 3z + 1 polinom Q[z]-ben,
R[z]-ben, illetve Zs[x]-ben?

. Adjuk meg az aldbbi polinomok gyo6ktényezds

alakjat! (a) x"—1 (b) 2?"—2?" 14 42?—2+1

. Hatrozzuk meg 2™ — 1 és z* — 1 kozos gyokeit!

Mutassuk meg, hogy az ezekhez tartozd gyokté-
nyezSk szorzata x¢ — 1, ahol d = (n, k)!

Hatarozzuk meg az a egyilitthatét tgy, hogy —1
legalabb kétszeres gyoke legyen az
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z° —ar® —ar—+1

polinomnak!

Igazoljuk, hogy tetszéleges n € Nt szdmra
() -(C)

P k n

Bizonyitsuk be, hogy egy tetszéleges legalabb ma-
sodfokd komplex f(z) € C[z] polinomhoz van
olyan ¢ € C szam, hogy f(z) + c-nek tobbszo-

ros gyoke legyen C-ben. Igaz-e ez f(z) € R[z]-re
c € R-rel?



