2. Hazi feladat (hataridé: 2017-09-22)

A feladatokra teljes, tomor és wvildgos megolddst ké-
rink részletszamitdsokkal, indokldssal, az eredmény

leirdsa nem elegendd.

Minden feladat 1 pontot ér.

Pontosan 10 feladat megolddsdt kell beadni, melybdl
legaldbb 8 pontot el kell érni! Mds megolddsdt lemd-
solni nem szabad!

1.

Mutassuk meg, hogy n!+ 1-nek minden primosz-
tdja n-nél nagyobb (n € NT)! Vezessiik le ebbél,
hogy végtelen sok primszdm van!

Bizonyitsuk be, hogy a szomszédos Fibonacci-
szamok relativ primek.

Bizonyitsuk be, hogy hat egymést kovetd termé-
szetes szam koziill mindig kivalaszthaté egy, ame-
lyik relativ prim az 0sszes tobbihez.

Mutassuk meg, hogy (a) 4k + 1 alakd szdmok
szorzata 4k + 1 alaki. (b) végtelen sok 4k + 3
alakt primszdm van (Utmutatas: tekintsiik a
4dp1ps ... pn — 1 szamot, ahol a p; primek mind-
egyike 4k + 3 alakd.)

Hatarozzuk meg az alabbi szamok legnagyobb
kozos osztojat és legkisebb kozos tObbszoro-
sét! (a) 2233107137 215710135; (b) 223310713’
215710135 315720112-

Szamitsuk ki 25191 mod 11 értékét!

7.

10.

*11.

*12.

*13.

Bizonyitsuk be, hogy minden a,b > 1 egész szam-
ra
[a,b] |a+b < a=0b.

. Hany O0-ra végz&dik az 1234! szdm?

2’”
. Léssuk be, hogy (k) paros,hal <k <2™—1.

A péaros szamok korében definidlt oszthatésagra
nézve mely szamok irhatdk fel 1ényegében egyér-
telmtien felbonthatatlanok szorzataként?

Bizonyitsuk be, hogy minden a > 1, m,n > 1
egész szamra (a™ — 1,a™ — 1) = almmn) — 1.

Bizonyitsuk be, hogy az
nl+1n+2,...,n+n

szamok mindegyikének van olyan primosztéja,
amely nem oszt6ja a tobbi szdmnak! [Otlet: iga-
zoljuk, hogy mindegyik fenti szdmnak van n/2-
nél nagyobb primosztdja.]

Bizonyitsuk be, hogy ha m > 1 nem kettohat-
vany, akkor van olyan 1 < k < m — 1, amelyre
(’;) paratlan!



